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GLOBAL DE GEOMETRIA 2°Bach. CienciasdeIngenieriay Salud- 18 de mayo- 2004
FICHA: Global de Geometria 4

1 Calculaéel punto simétrico del punto A(1,-1,2) respectodel plano p° x+4y-z=2
2 puntos

2. Dados los puntos A(4,0,0) y B(0,2,2) ¢
Comprueba que larecta que determinanr es paralelaa
plano de ecuacion: p © x-3y+5z=2.
Calculaladistancia entre larectay € plano.
Hallala ecuacion de laotrarecta r' que esta ala misma
distanciade p . 2'5 puntos o

3. Los puntos A(1,1,0) y B(2,2,1) son vértices consecutivos de un rectangulo
ABCD. Ademas se sabe que los vértices C y D estén contenidos en una recta que pasa por €l

origen. CalculaCy D.
2'5 puntos

4, Cdcula d lugar geométrico de los puntos que equidistan de los planos:
ip,° x+y-2z=2
:’pl Y 1'5 puntos
1P, ° X-2y+z=2

ip,° x+ty+z=a-1
5. Sean los planos siguientes: | p,° 2x+y+az=a.
f pyox+ay+z=1
¢Para qué valores de alos tres planos se cortan en un punto?
¢QUué posicidn tienen los planos si a= 17, ¢y paraa=2? 1'5 puntos
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1. Para cacular @ punto simétrico del punto A(1,-1,2)respecto del plano p° x + dy—z =2,
necesitamos:

a) halar larectar perpendicular a plano que pasa por A.

b) P = proyeccién ortogonal de A sobre p eslaintersecciondery p

c) El smétrico de A, A’, lo calculamos teniendo en cuenta que P es punto medio de AA’.

i x=1+1
a) parar tomamos e vector normal a plano como su vector direccion b r © }y =-1+4]
L z=02-]
[
b) hallamos lainterseccion dery p b 1+1 +4(-1441 }-(2-1 )=2 b | = L p p&> 10 290
18 é18 18" 18 5
) i—g —“TX p xzﬁ, de la misma manera cal culamos las deméas coordenadas resultando

1282 38 226_ 246 19 115
A8y 9 9 94

2.
a) larectaque determinan, r, tiene e vector direccion v,= (4,-2,-2), lo multiplicamos
escalarmente por n, (],- 3,5) para comprobar si son perpendiculares P ;- n, = 4+6-10=0

P estos dos vectores son perpendiculares, es decir el plano y la recta son paralelos.

b) Para calcular la distancia entre larectay € plano tomamos € punto A y € plano

d(r, p)=dA, p)= \/1;497525 = Jz,_su =034 u aorox.

c) Para hallar la ecuacion de laotrarecta r' que estéd ala mismadistanciade p vamos ahdlar €
simétrico de A respectoa p, A’, y después larectar’ serdlaque pase por A’ y tenga el vector v;.
Este apartado se hace exactamente igual que el gjercicio 1. Calculando primero la proyeccion

ortogonal de A sobre p, resulta Pgég’: 32_) %9 y teniendo en cuenta que P es el punto
X = 136 +4]
i 35
mediode AA’ b A’ = 236 E ﬂg P Iroj y:E- 2|
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3.

®
La recta que contiene Cy D es paradelaa vector AB (1,1,]) pues se trata de un rectangulo, si ademas
pasa por € origen, larectasera r° (I A1 ) asi pues los puntos Cy D serén de esta forma.

® ®
Para calcular e punto D vamos a halar e producto escdar de ADxAB=0b

o o "
AD(l - 11 - 11 )xAB11)=0b | -1+1 -1+1 =0b 3l =2b | =2p |DE229 y ¢ 1o
3 €3 3 3¢y
® ® )
calculamos teniendo en cuentaque AB=DC b |C ?559
e3 3 3g
4, El lugar geométrico de los puntos P(X, y, z) que equidistan de los planos:

ip,°% xX+y-2z=2 _ .
i son los planos bisectores de estos dos: se calculan de la forma siguiente: d(P,p,) =
1P, °% X-2y+z=2

x- y-2z- 2 _|x- 2y+z- 2

\J1+1+4 A1+4+1

Quitamos las barras teniendo en cuenta gque los interiores pueden tener igual o distinto signo, es decir,
(x- y- 2z- 2)=+(x- 2y+z- 2)p tomando unavez el signo +y otrad -, nos salen los dos planos
queson: [p'° y-z=0 p"° 2x- y- z- 4=0|

d(P,p,) b b |x-y-2z-2=|x-2y+z- 2P

5. Para saber la posicion de los tres planos tenemos que saber el rango de la matriz del
111
sstema Vamos a halar el determinante de A: |A| =12 1 aj=-a°+3a- 2, quesehace0 paralos
1 a1l

vaores a=1lya=2

Por lo tanto [los tr es planos se cortan en un punto cuando el sistema sea compatible y|

determinado, esdecir, a1l y at 2.
d 11|09

Estudiamos la posicion para : A= 32 1 1|1+, donde nos damos cuentacon lasfilas 1y 3
&1 1 1|1y

que & sistema esincompatible, & r (A)=2y r(A’)=3, [los planos 1y 3 son paralelos y el tercero log

ortal

élllgFZF@_lll(’j
Estudiamoslaposiciénpara: r(A'):rgz 1 2|2:= 2 ! rgo -1 0| 0:=2,

€ 2 1|15 * * & 1 0|05
donde nos damos cuenta que €l sistema es compatible indeterminado de rango 2, |los tres planog
lson distintos y se cortan seglin una recta.




